Problemas de la 92 semana

2°ESO

1°-) Sea ABC un triangulo equilatero de ladccfi6 Dibujamos la altura AD correspondiente al
vértice A ysea E el punto medio de AD. Calcel segmento BE.

Solucion:

—0——\.

B D C

=V16? -82 =4192=8J3 - DE_E_ a3 - BE=(4/3)] +82 = 112=

2°-) ¢ Cuantos numeros de tres cifras se puederafartilizando solamente las cifras 1, 2 y 3?

Solucion: 111, 112, 113, 121, 122, 123, 131, 132, 133, 212, 213, 221, 222, 223, 231, 232, 233, 311,
312, 313, 321, 322, 323, 331, 332, 333

—153 -1 43 -1 6%°-1
22 +1 3 +1 43+1 52 +1 6°+1

Solucion: —92—96—:3@1—492—5 simplificando ——3

9 28 65 12¢ 21/

3°-) Calcular

4° ESO
1°-) Tres numeros reales X, y, z verificaa G|-H—— y+§ i: . Calcula el cocientei.
z z- y
Solucién:
X+4 y+9
2 7-3 2y+18=xz-3x+4z-12 2y+30+3x=xlz+4z
Xx+4 _ x+5[  |2x+10=xZ-5x+42-20|  |2x+30+5x=x[Z+4z
2 Z-5
x_ 1
2y+30+3x=2x+30+5x - 2y=4x - —:E
y
2°-) Calcula el valor de la suma 1 CHR __r
T+ﬁ B2 a3 J25+24
Solucion:
Racionalizando:
2 - 1) 113 -+2) V4 -/3) V25-+24)
W2+ DW2-1) (B+2)3-2) (a+B)a-3) (V25 +~24)(J25 - 24)

V2 -1+3-V2+J4-30nnnnn. J25-+/24 = simplificando = /25 -1 =4



3°-) Dibujamos un circulo de radio 1 cm. Lo dimos en 4 partes por dos rectas perpendiculares
gue pasan por su centro. Inscribimos un circulo pe@giefio en una de las partes, ¢cual es el radistele
circulo?

Solucion:

Aplicando el teorema de Pitagorat—r)?> =r?+r2 _ r?2+2r-1=0 - r=+2-1

Bachillerato
3 _ 3 _ 3 _ -
1°-) Calcula 23 1 5 1D43 1D]]]]]]]]]]]]]]]]]IGlOogf1
2°+1 37 +1 4°+1 10C° +1
Solucion:
Considerando que
a®-1=(a-1)a® +a+1
a®+1=(a+1)a® -a+1
La expresion queda:
107 52[1353[21D4[3155[4356[57 ............ 99[10101= simplificando =
33 407 503 6[21 7[B1 8[43 101901
12BA BB 9910101 _ . .. _ 200101 _ 3367
= simplificando = =
3BMABG---- - 1001019901 3100101 5050

2°-) ABC es un triangulo rectangulo en B. Sddny N los puntos medios de los lados AB y
AC.Si BC=1 y CM es perpendicular a BN, cédc CM.

Solucion:




En el triangulo ABC {2x)? +12 = (2y)?
En el triAngulo MBC 12 —a% =x% -p?

2
En el triangulo MNC (%j —b? = y2 ~a’

Sumando las dos ultimas igualdades y simpIificamlzenla:x2 + y2 :g
Resolviendo esta Ultima ecuacion con la primerar@hos:x = g S5 y= g
En el triangulo MBC se verific&€M 2=1%2+x2 :1+% :g - CM = ig =76

3°-) Sea la ecuacio® —2{m+1)k+3m+2=0

a) Expresar la suma de los cubos de las raices eibfudel parametro m.
b) Calcular el valor de m cuando esta suma sea glaasuma de las raices (reales o imaginarias).

c) Compruébense los resultados obtenidos.

Solucién:
- . X + X% =2[{m+1)
a) Aplicando las férmulas de Cardano-Vi td
X1 D(Z =3m+2

(xl + x2)3 = X13 +3x12x2 +3x1x% + xg = X13 + xg +3x1x2(x1 + x2)

8(m+1)> = x3 + x5 +32(m+1)(3m+2)

3 +x3 = 8(m-+1)? - 6(m+1)am+ 2) = 2(m+ Dfa(m +1)2 - 3fam-+ 2)| = 2(m+ Yam? - m-2)

b) X2 +Xx3=x +xXp — 2(m+1)(4m2—m—2): 2(m+1)
4m? -m-2=1 - resolviendo — m=];m:_—43

c)

m=-1-x*-1=0- x=+1- x> +x3 =0

m=1 - x?-4x+5=0 - resolviendo — XQ =240 - Xo =21
Xf+X§=X1+X2

(2+i) +(2-i)® = 4 - secomprueba queescierto

=_73 — XZ_Z(__3+1JX+{__4:3J+ZZO — 4X2_2X_1:O —

4
_1+\/§ _1—\/3
X = o Xg =——
4 4
1+4/5 e J5 3
3 3 -
X7 +X5 =X + X — + ==

desarrollando severifica queesciertalaigualdad



