Problemas de la 272 semana

2°ESO

1°-) Dos circulos de radios 6cm son externantanigentes. Calcular la longitud de la
tangente trazada desde el centro de un circulmatculo.
Soluciones:

;
X =/12? - 62 =/144-36 =/108=63

2°-) Sean los nimeros: A_7:; B = 66 C = 555 _ 4444

77" T T 666’ 555E
¢, Cual es el mas grande?
Solucion:
A=
8
_66_601_6
7771 7 :Z,g,ﬁ,ﬂ_»m.c.m.:840
=£5=5EL11=§ 8 7 6 5
666 60111 6
D= 4444 _401111_4
5555 501111 5

735 720 700 672
84C" 84C " 84C  84C

El mayor esg

3%) ¢Qué nimero es maylif:; 2%°; 3%2; 4112
Solucion:

1% = 1) =g
2% = (28] =g
32 = (@t =g
A = gt

El mayor es9" = 3%




4° ESO

1°-) Calcular: (log, 8)[{log,, 9)
Solucion:

log, 8= x=> 4" :8=>22X=23:>2x:3:>x:g
log,,9=y= 27’ =9—=3¥ :32:3y:2:> yzg

Iog48Eﬂogz79:xEy:g%:1

20 Si f(x) es tal quef (1-x)+ (1-x)f(x) =5, calcular f (5).
Solucién:

S x=5 f(-4)+(-4)F(B)=5
| x=56= (- + (4O multiplicamos la 12 igualdad por (-5)
9 x:—4:>f(5)+5f(—4):5

—5f (-4) + 20f (5) = -2

5
sumamos miembro a miembro
5f(-4)+ f(5) =5

20
21f () =-20 -~ f(5) =—=
®) ©)=-=7

3°-) Dos semicircunferencias de radios 6cm socritas en una semicircunferencia de
radio 12cm. Una circunferencia es inscrita de tainh que es tangente a las 3
semicircunferencias. Calcular el radio de estauaii@rencia.

Soluciones:

(6+r)* =62 +(12-r) = 36+r2+12r =36+144+r1? - 24 =

_144_

12r =14-24r = 36r =144=7r 4



Bachillerato.

1°-) Consideremos un rectangulo de lados a y bujBinos una paralela a uno de los
lados por los puntos medios de los otros. Tomemoséutice del rectangulo y lo
doblamos hasta que caiga en la recta paralela. &lnajue el angulo agudo del
trapecio obtenido es 60°.
Solucion:

a a+[=90"=

x=R[tosa =REZenS ()
b=R[tosfB =Rsena (2

= x[$en(180- 2a) = x[$en2a -

=2x%en2a (3

(2 =(3) = Rlsena =2x[2sena [cosa = R =4x[cosa
De (1) = x = Rcosa = x:4xcosaE:osa:>cosza=%:>cosa:%:>

a =60° = luegof =30° =
Por tanto el angulo pedido es 60°

2 2
2°-) Consideremos la sucesiéq.ﬁ/h(hlj +\/1+(1—£j , (n=1)
n n

1 1 1
Demostrar que—+—+........ccc....— es un entero.

a:l. a2 a20
Solucion:
1 1 \/1+(1+1)2 _\/1+(1_1)2 n 1 1
g = ’:‘L 1” :Z(\/1+(1+—)2 -\/1+(1——)2j
% \/1+ (1+1)2 +\/1+ (1—})2 1+ @+ 5)* -1-@2-5)° n "

n n n n

1 1
Luego: —+—+ .oeererrnns =
a &

TWE -+ (e S 1 )+ —(J1+——J1+§>+

+j(\/1+2_5— 1+3)+ ....... 19 \/1 (—) \/1+(_) )+_(\/1+(_ \/1 (—) )=

32552 B Bt




= W5 -+ (13- V8)+ 2 (V25 I3+ (VAL-/25) 5 (SEL-VAD + ...
%(\/3—1+\/1_3—\/§+5—\/1_3+\/4_1—\/2_5 ......... /761 /685 + /841 V961)

- pero se simplifican todos excepto el 2° y el pemalt

=%(—1+\/841) :%(—1+ 20) = % 28=7

3°-) Sean a, b y clas raicesxde-9x* +11x-1=0;y sea s+a++b++/c.

Calcular s* —18s” -8s
Solucién:
Por Cardano
a+b+c=9

ab+bc+ac=11

abc=1
32:(\/5+\/B+\/E)2:a+b+c+2(\/£+\/§+\/5):9+2(\/£+\/E+\/a)

s* =81+ 4{ab+bc + ac + 2av/be + 2bv/ac + 2cv/ab )+ 36y/ab + b + Vca

luego:s* -18s” -8s =

81+ 4(ab+ be + ac) + 8{aw/be + by/ac + cy/ab )+ 36(y/ab + v/be +v/ac ) -

~1809-36y/ab +bc +/ca)-8{va + b +c) =

81+ 4111+ 8avbe —+a +bvac — Vb + cvab —c| - 18[9 =

=81+ 44-162+ 8[\/5(\/% - 1)+ vb(Vabe -1)+ Ve (Vabe —1)] = sabiend@ue abc =1 —

=-37



